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Exercice 1.1- Ecrire sous forme algébrique les nombres complexe suivants:
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25 = log(l — 7,\/3), 26 = (%—_1)67 27 = Z(l\/ﬁ)
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2- Déterminer dans le plan complexe ’ensemble des points tels que:

a) 22 € R, b) =2 soit imaginaire pur, ¢) 1<Imz < 2 ou —2<Rez < 2

Exercice 2.
1- Calculer les limites suivantes:

s z—/2 . o . 3 55 . 1+i\™
1) lim ~2=5=, 2) Jim. (2Imz - Rez), 3) lim (cos 2)=7, 4) ngrfoon( 1)

Exercice 3.

1- Supposons que Im z > 0, montrer alors que : Im( 1j_z) >0< |zl < 1.

2- Soient (21, 22) € C2, montrer que :

a) |21 £ 22|® = |21] + |22|® + 2 Re(21%3)

b) |21 £ 25| < |21 + |22]

Exercice 4. Soit (z,)
Rez, > 0.

Supposons que les séries Y z, et > 22 sont convergentes.

neN neN

1- Montrer qu’il existe ng € N tq: ¥n > ng = 22 < x,,, en déduire que la

série Y w2 est convergente.
neN
2- Montrer que si Y |z,|” c.onverges Y |z,| converge.
neN neN

,, une suite de nombres complexes, tq Vn € N, z,, =

I 2

Exercice 5.
1- Etudier la continuité des fonctions suivantes: f(z) =
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>t 9(2) =

Z—1
31 si z=1
z+iy
r—y

2- Montrer que la fonction f(z,y) = n’admet pas de prolongement par
continuité a Vorigine (0, 0)

Exercice 6. Etudier la différentiabilité des fonctions suivantes: 1) f(z) = Z,
2) g(z) = 22

Exercice 7.a) Montrer que u = e *(xsiny — ycosy) est harmonique, b)
Déterminer v tq: f(z) = u + iv soit analytique.

¢) Montrer que f(z) = 2% n’est pas analytique

Exercice 8. Soient {2 un ouvert connexe de C et f une fonction analytique
dans 2. Montrer que

f:Q — C est constante<> v = Re f : Q C R?> — R est constante< v =
Im f : Q C R? — R est constante<> | f| est constante<> f est analytique.



